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Рассматриваются только конечные группы. Согласно [1] подгруппа H
группы G называется P-субнормальной в G, если либо H = G, либо суще-
ствует цепь подгрупп H = H0 < H1 < · · · < Hn−1 < Hn = G такая, что
|Hi : Hi−1| — простое число для любого i = 1, . . . , n. Группы с системами P-
субнормальных подгрупп изучались в ряде работ (см., например, [1]— [6]).

Пусть π — некоторое множество простых чисел. Ввиду теоремы Хуп-
перта [7, VI, 9.2] во всякой π-сверхразрешимой группе индекс любой макси-
мальной подгруппы является либо простым числом из π, либо π′-числом.

Определение [8]. Подгруппа H группы G называется Pπ-субнормаль-
ной в G, если либо H = G, либо существует цепь подгрупп H = H0 <
H1 < · · · < Hn−1 < Hn = G такая, что |Hi : Hi−1| есть или простое
число из π, или π′-число для любого i = 1, . . . , n.

Теорема 1. Класс всех π-замкнутых групп, в которых любая силов-
ская подгруппа Pπ-субнормальна, является наследственной насыщенной
формацией.

Теорема 2. Пусть G — π-замкнутая группа. Тогда и только тогда
G π-сверхразрешима, когда в G являются Pπ-субнормальными NG(Gp) и
NG(Gπ′) для любой силовской p-подгруппы Gp, где p ∈ π ∩ π(G), и любой
π′-холловой подгруппы Gπ′ из G.

Отметим, что в теореме 2 условие Pπ-субнормальности нормализато-
ров π′-холловых подгрупп из G является существенным. Например, пусть
G = A4 — знакопеременная группа степени 4 и π = {2}. Так как силовская
2-подгруппа P нормальна в G, NG(P ) = G является Pπ-субнормальной
подгруппой в G; π′-холловы подгруппы из G совпадают с силовскими 3-
подгруппами, которые самонормализуемы и не Pπ-субнормальны вG. Груп-
па G π-замкнута, но не π-сверхразрешима.

Ясно, что если π(G) ⊆ π, в частности, если π = P — множество всех
простых чисел, то понятия Pπ-субнормальной и P-субнормальной подгрупп
совпадают.

1Работа выполнена при финансовой поддержке Министерства образования Респуб-
лика Беларусь (ГПНИ "Конвергенция-2025 № гос. рег. 20211750).
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Следствие 1 [1]. Класс wU всех групп, в которых любая силовская
подгруппа P-субнормальна, является наследственной насыщенной форма-
цией.

Следствие 2 [3]. Группа сверхразрешима тогда и только тогда, когда
в ней P-субнормальны нормализаторы всех силовских подгрупп.
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