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Классическиечисла Фибоначчи составляютоснову рекуррентноипоследовательностичисел;

Р'1Ё2 1:31:11 175 Гб Р7 Рв 179 до…,
1 12 3 5 813 2134 55…‚ (1)

в которой каждый последующий ее член равен сумме двух предылущих ЧЛСНОВ

г„=1‹"„_‚+1‹“„_2‚ (2)

при условии, что 171
= Р`; = 1, п > 2.

Эдуард Люка (1842—1891) во второй половине девятнадцатого столетия активно занимался ис-

следованиями по теории чисел Фибоначчи. Именно благодаря Э. Люка рекуррентныечисла после-

довательности (1) получили название «числа Фибоначчи»и стали общеупотребительными. Э. Люка

в своих работах по теории чисел большое вниманиеуделил обобщенным числам Фибоначчи, поро.

ждаемых рекуррентным соотношением

6п=6п—|+6п—2- (3)

В зависимостиот значений начальных чисел 6„ _1 и С„ _ 2 рекуррентное соотношение (3) порож-

дает бесконечное количество числовых последовательностей.
Из всех возможных последовательноетей,порождаемых (3) наибольший практический интерес,

кроме ряда Фибоначчи (1), представляетряд, предложенный Люка. Числа ряда Люка могут быть

ПОЛУЧСНЫ ИЗ ряда ФИбОНЗЧЧИ (1) путем СЛОЖСНИЯчерез ОДНО ИЗ ВГО ЧИССЛ, Т. е_

Ъп=рп—1+Рп+1, (4)

Ряд Люка в этом случае принимаетвид

34711182947123170... (5)

И 14 = 3 И 1,2 = 4.
Не изменяя общности, добавим к последовательности (5) член 14 = 1 и представим ряд Люка в

общем виде:

Ъ1 [2 [в 144 Ь5 Ьб 17 Ьз [9 Ъю
1 3 4 71118 29 47123170... (6)

Ряд (6) соответствует также рекуррентномусоотношению

Ь„=Ь„_1+Ь„_2‚ (7)

со значенияминачальныхчисел [„ = 1 и [2 = 3, 11 > 2 .

17 _РЁссііаочрим
рекуррентные ряды чисел исходя из ряда Фибоначчи (1), дополненного ЧИСЛОМ

о , суммирования по правилу (4). В результате суммирования получим таблицу 1 множества
«усеченных»рекуррентных рядов.         

        

Таблица ]

; 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

д ;
2 8 13 21 34 „__ЁЁ/

п …
4 11 18 29 47 76 __123/

[;©
5 10 15 25 40 65 105 170 ‚Ш

„„9)
20 35 55 90 145 235 380 __ЫЬ

”„…
75 125 200 325 525 850 ‚@.-‹

„„…
275 450 725 1 175 1900 ‚3,013,

1000 1625 2625 4250 №  
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Первая строка таблицы (17) — классическии ряд Фибоначчи, вторая строка (Ь) — классическийряд

ка Остальные строки ПОЛУЧСНЫ По правилу соотношения (4)- дЛЯ рядов 17 и Ь характерны сле-
.

связи:
дующиевзаимо 5Р„=[‚„_1+Ъп+1=Ьп=Рп+2рп—1э 2Р„+1=Ь„+Р„.

Разделим приведенную таблицу ”3 две- В основу первой ИЗ них положим ряд Фибоначчи и не-

четные ряды
(таблица 2), которые подобно принятои в математике практике (рялы Фибоначчи-

ПойЯ Фибоначчи-Барра‚
Фибоначчи-Шишкова), назовем рядами Фибоначчи—Семенюты(РБ), & вто-

’ (таблица 3) —— рядами Люка—Семенюты (1,8).   рые
четные РЯДЫ

Таблица2
1 2 3 7 8 9 10
1 1 3 5 8 13 21 34 55

5 5 10 15 25 40 65 105 170 275 
25 25 50 75 125 200 325 525 850 1375 

                   Таблица 3Г] 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

Ь„ 1 3 4 1 1 18 29 47 76 123

Ё©) 5 15 20 35 55 90 145 235 380 615
Ь$,‚(4) 25 75 100 175 275 450 725 1 175 1900 3075

  
            

!

Вобоих случаях рекуррентные множества РЗ и [‚8 дополнены начальными числами (отмечены

жирными цифрами), которые устраняют «усеченность» рядов. Из таблиц 2 и 3 следуют фундамен-
тальные свойства рядов Фибоначчи и Люка и их производных:

РБ„ (1)= ЗР… 1,5„(2) = 51,1 ,

РБ„ (3)= 5Р`$„ (1) = 2514}, Ь$„(4) = 51561, (2) = 25Ь„

 
Такши образом, числа ряда Фибоначчи (1) являются порождающими для нечетныхпроизводных

рядов, а числа ряда Люка — для четных. Все производные рЯДы связаны с классическимирядами
Фибоначчи И‘Люка через сакральную цифру 5 в соответствующейстепени. Из анализа производ—
ных рядов РЕ и [8 также можно установить, что предел отношения двух рядом расположенныхчи-
селравен,как и в ряде Фибоначчи,соответственно прямому Ф = 1,618. .. и обратному 1/Ф = 0,618. ..
золотому сечению.

Взаключение следует отметить, что производные ряды 17$ и [8 требуют дальнейшего исследо—
ваНИЯ. Закономерностииррационального золотого сечения и связанных с ним целочисленныхрядов
Фибоначчи,Люка и производных рекуррентных рядов 17$ и [Б открывают новую СТРаНИЦУ в песне.
довании золотого сечения.
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няЁеНты
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